Matematicas aplicadas a las Ciencias Sociales 11 Julio 2026

Problema 2. B. El valor de los activos de una empresa, en millones de euros, a los x afios de su
creacion, viene dado por la funcién f{x) para x€[0,5]. Se sabe que, en el tiempo inicial, los
activos tenian un valor de cuatro millones de euros y al cabo de un afio valian un millén de
euros menos.

f(x)=Ax+
x+1
Determina:
a) Los coeficientes A y B de la funcion. (0,25 puntos)
b) El intervalo en el que el valor de los activos es mayor de 4 millones. (0,5 puntos)
¢) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcion. (1,5 puntos)

d) El momento en que el valor fue mdximo y minimo, y el valor de estos. (0,5 puntos)
e) El édrea entre la funcién g(x) = (x + 1) f(x), el eje OX y lasrectas x=2 y x=3.
(0,75 puntos)

Solucion:
a) ;[AyB?
De los datos del problema:
“en el tiempo inicial, los activos tenian un valor de cuatro millones de euros” — f(0) =4

“al cabo de un aiio valian un millon de euros menos” — f(1)=3

fO)=4 — A-0+i=4; B=4
0+1

fH=3 — A'J+i:3; A+2=3 A=3-2=1
1+1

Solucion: A=1y B=4.

b) ;Intervalo? / f(x) > 4.

X+ >4; x(x+D)+4>4(x+1); X*+x+4>4x+4; X +x+4-4x-4>0; x*-3x>0

x+1

x=0

x—3=0; x=3

Como la inecuacion es de 2° grado con coeficiente de x° positivo y raices las obtenidas, la solucion
I, S - +

grdfica es: o— i

Por tanto, en el intervalo (3,5 ] f(x) > 4.

x’=3x=0; x((x—3):0<




c) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcion.
4
f(x)=x+—— x€[0,5]
x+1

Estudiemos el signo de f(x),

, —4-1 4
(x)=1+ =]-
! Gty ey
(x+1)
x+1=2;, x=1
x+1=%2
x+1=-2;, x=-3¢[0,5]
Debemos estudiar el signo de f(x) en los siguientes intervalos: | + |
5
x=05, fO5)=1-——=-L <o
05+1) 9 . ) - +
— el signo de f(x) serd | + |
x=2 f(Q)=l-—21 -3, ! ’
’ 2+17 9

Luego, f(x) es decreciente en el intervalo (0,1) y crecienteen (1,5).

d) El momento en que el valor fue mdximo y minimo, y el valor de estos.
De lo estudiado en el apartado c) f(x) tiene un minimo relativo en x = 1.

Como f(x) es decreciente a la izquierda de 1 y creciente a su derecha, este minimo es el absoluto. En el
apartado a) obtuvimos que f(1) = 4.

Obtengamos los valores de f(x) en los extremos del intervalo,
Del apartado a) sabemos que f(0) =4

) =5+%=]?755’666...
+

. . ~ 17 . . .
Finalmente, el valor mdximo se alcanza al cabo de 5 aiios y es de ?mlllones de euros y el minimo se

alcanza al cabo de 1 aiio y es de 3 millones de euros.

e) El drea entre la funcion g(x) = (x + 1) f(x), el eje OX y las rectas x =2 y x=3.
Obtengamos la funcion g(x),

gx)=(x+Df(x)=(x+1) (x+%j =(x+D)x+4=x"+x+4, g(x)es un polinomio de 2° grado.
X

Para representarlo calculamos sus puntos de corte con los ejes coordenados y su vértice:
x=0, g0)=0+0+4=4 (0,4)

_Ii ]2—4.1.1 4=
g(x)=0, X H+x+4=0; x= \/7: 1++-3

= no existe. No corta al eje OX.
2-1 2

2
Vértice, xz_—b:_—]:_—]; g it = it + =1 +4:i_i+4:£:3/75
2 21 2 2 2 2 4 2 4




El drea a calcular es:

Esta drea la calculamos mediante la siguiente integral definida:

25

0 3 2 3 2
— 3_+3_+43 — 2_+2_+42 :ﬂ_ﬁzz
3 2 3 2 2 3 6

El drea pedida mide ? u.a.




