Matematicas aplicadas a las Ciencias Sociales 11 Junio 2026

Problema 1. A. Consideramos las matrices:

1 0 1 -1
4 -1
B= , C=|0 1] D=(-2 0|
-2 3
1 0 /1 3

a) Determina la matriz X que es solucion de la ecuacion 4 X B + C "D =1, siendo I la
matriz identidad de orden 2 y C' la traspuesta de la matriz C. (2 puntos)
b) Una matriz A se dice que es idempotente si A” = A. Consideramos la matriz:

(1 10
o 0 2
Determina para qué valores de z la matriz F' C es idempotente. (0,5 puntos)

Solucion:
a) ;[ X?/4XB+C'D=1

Despejemos X: 4XB=I1-C'D; X B= (I C D) multiplicando por B” por la derecha (si existe)

1
4
XBB"]=§(I—C’D)B’I; Xzé( c'D)B”

Veamos si existe B
4 -1
B|=|
Cdlculo de B :
4 -] menores 3 -2 adjuntos 3 2 traspuesta 3 ]
B = — - —
-2 3 -1 4 1 4 2 4
3 1 3 1
> pl=L L
B\2 4) 102 4
Cdlculo de X:

1 -1
, 10 1 1-1+0-(=2)+1-1 1-(-))+0-0+1-3 2 2
C'D= —2 0|= =
1 3

=]2-2=1020 — 3B

0 1 0 0-1+1-(-=2)+0-1 0-(-)+1-0+0-3 -2 0

. (1 Oj (2 ZJ (—] —2)
I-C'D= -~ =
0 1 -2 0 2 1
X:i(I—CtD)B"Izi(_I —ZJL(3 ]J:i(—]ﬁ—Z‘Z —]-]—2‘4J:i(—7 —9}2
4 4\ 2 1 )10\2 4 40\ 2-3+1-2 2-1+1-4 40\ 8 6
{_%o _%OJ[_%O _%OJ
%0 640 % %0
-7 -9
Solucion: X:( AO AOJ
V2
5 20

b) ;z?/ F C es idempotente.



1 1 0 1 1
FC= 0 0 0 1|= 0
z I z
1 I1\(1 1 1+z7 1
FC) = =
I1+z=1

I+z Iy (1 1 2
(Fcf=rFc - | % '|= - JE TR
z 0 z 0 1=1 identidad

0 =0 identidad
De la 1% ecuacion: z =0,
z=0

de la 2% ecuacion: z(z—-1)=0
( ) <Z—1=0; z=1

Solucion: la matriz FC es idempotente para 7 =0.

{]+z=1
2
7=z

La solucion comun de las dos
ecuaciones es 7 = 0 que es la
solucion del sistema.



