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OPCIÓN B 
 

PROBLEMA B.2. Se dan las rectas { z2y1xsy
1zyx2

0zyx
r =−=−
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::  . Obtener 

razonadamente, escribiendo todos los pasos del razonamiento utilizado: 
a) Un punto y un vector director de cada una de las dos rectas.  (3 puntos). 

b) La distancia entre las rectas   r  y  s,  (2 puntos), justificando que las rectas  r  y  s  se 

cruzan.  (2 puntos). 

c) Obtener unas ecuaciones de la recta  t  que pasa por el punto  
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pendicular a las rectas  r  y  s.  (3 puntos). 

 
Solución: 

a) De la recta  
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r :    obtengamos su ecuación paramétrica. 
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Sumando ambas ecuaciones:  3 x = 1 – 2 z 
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Sustituyendo en la 1ª ecuación, 
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La ecuación paramétrica de la recta  r  será:  ℜ∈
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De la recta  r  tenemos:  punto  
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De la recta { z2y1xs =−=−: ,   tenemos su ecuación continua, por lo tanto se deduce: 

punto  ( )021Ps ,,=   y vector director  ( )111vs ,,=
→

. 

 

 



b) Veamos si las rectas   r   y   s   se cruzan. 

Las ecuaciones paramétricas de estas rectas son:  ℜ∈








=

+=

+=

ℜ∈















=

+
=

−
=

µ

µ

µ

µ

λ

λ

λ

λ

z

2y

1x

sy

z

3

1
y

3

21
x

r ::  

Estudiemos el sistema:  









=−

=−

=−−

→








=

+=+

+=−

→















=

+=
+

+=
−

0

53

232

361

3321

2
3

1

1
3

21

µλ

µλ

µλ

µλ

µλ

µλ

µλ

µ
λ

µ
λ

 

La matriz ampliada de este sistema es   A´= 
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A´ es 3x3 → máximo rango de A´ es 3;   A es 3x2 → máximo rango de A es 2. 

Calculemos el rango de A´, 
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Los dos primeros menores calculados anteriormente nos indican que  ran (A) = 2. 

 

Por lo tanto, como  ran (A) = 2   y  ran (A´)=3   deducimos que las rectas   r   y   s   se cruzan. 

 

Para obtener la distancia entre las dos rectas  r   y   s   vamos a utilizar el siguiente procedimiento: 

Calculamos el plano  π  que contiene  a   r  y es paralelo a   s, por lo tanto de este plano conocemos 

( )

( )












=

−=










→

→

111v

312v
vectores

0
3

1

3

1
Ppunto

s

r

r

,,

,,

,,

     la ecuación  del plano  π  se obtiene: →=−
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Finalmente, d ( r , s ) = d ( Ps , π ) = ...´
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c) recta   t  /  
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La ecuación parámetrica de la recta   t   será:  ℜ∈
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