Matematicas II Julio 2021

PROBLEMA 5. Dados los puntos P(1,1,0), Q2,-1,1)y R(a, 3,— 1) se pide:
a) La ecuaciéon del plano que contiene a P, Q y R cuando & = 1 y la distancia de dicho
plano al origen de coordenadas. (3 puntos)
b) La ecuacion de la recta r que pasa por R cuando or= 1y es paralela a la recta s que
pasapor P y Q. (4 puntos)
c) Los valores de o para los cuales P, Q y R estan alineados y la ecuacion de la recta que
los contiene. (3 puntos)

Solucion:
a) ;plano w que contiene los puntos P, Q y R para = 1?
P(1,1,0), Q2,-1,1)yR(1,3,—-1)
punto P(], 1, 0)

Del plano 7 conocemos ) P—Q(],—Z,])
vectores directores §
PR(0,2,—1)
La ecuacion del plano 7 sera:
x—1 y-1 z x=1 y-1I z
1 -2 1|=0 1 -2 Il|=0 - y-I1+2z=0 — y+2z-1=0

0 2 -1 F,+F, 1 0 0
Por tanto, la ecuacion del plano 7w: y+2z-1=0

¢ Distancia del plano 7 al origen de coordenadas 0(0,0,0)?

_lo+2.0-0 |11 ﬁu,l.50’4472u.l.

o+ +2 5 50

d(o,r)

b) jrectar/ Rcr y r//s{PyQ €s}?

VSZP—Q(L_2J) — como rlls — v.=v, — v (l,-21)

Punto R(1,3,.1)
De la rectar:<
Vr (17_271)

x—1 y-3 z-1
Por tanto, r: = = .

3 -2 1

Jd(r,s)?

Comorlls — d(r,s)=d(P,s)="—=—

P =R(3-I

PP =(0.-2.])
P =(1,1.0) |

v=Ue2D - =247 =16
ik
PP xv S-2 1 S 4 S -2 - -
e e —J, tE = j+2k =(0,1,2)
o —2 1 1 -2

1 -2 1



PP xv|=N0 + 17 +27 =5
J5

Finalmente, d(r,s) = —=09129 u.l.
J6

c);a/P, Qy R estén alineados?
P, O y R estdn alineados cuando ?Q// PR
P(1,1,0), Q2,-1,1)yR(& 3, - 1)
PO(1,-2,]) }

—_ @//ﬁé —> L:—:— - 1
PR(a—1,2,~1)

——=-1, I=—a+1I;, a=0
a—1 2 -1 a—1

Para este valor de ¢ la ecuacion de la recta que contiene a P, Q y R es:
{escogiendo como punto P y como vector director PQ }
x—1 y—-1 z

1 -2 1

Solucion: P, Qy R estén alineados cuando a=0 y

la ecuacion de la recta que los contiene es =—=—.



