Matematicas II Julio 2025

3.2Dadoelplano 7w 3x+y—-z=2 ylospuntos P=(0,1,-1) y Q=(1,a, 1), calcular:

3.2.1 (1.25 puntos) Los valores del pardmetro a, si existen, para los que la recta que pasa por
P y Q esta contenida en el plano 7.

3.2.2 (1.25 puntos) Para a = 1, el punto simétrico de Q respecto del plano 7.

Solucion:
3.2.1 ja?/rcm siendo r larecta que pasapor Py Q.
Para que la recta r esté contenida en el plano 7 debe cumplirse que los puntos Py Q € T.

Pen?, 3.0+1—-(-1)=2; 1+1=2 i
Qen?, 3.1+a-1=2; 24+a=2; a=0.

Por lo tanto, la recta que pasa por P y Q estd contenida en el plano 7 cuando a = 0.

3.2.2 Calcular para a = 1, el punto simétrico de Q respecto del plano .
El proceso del cdlculo es:
1°) Recta, s, que pasa por Q y es perpendicular a 7.
punto Q(1,1,1)
De la recta s conocemos: N
v.director,r Lt —v, =n_(3,1~1)
x=1+31
La ecuacion paramétricade s, s:{y=1+A AeR

z=1-4

2°) Punto de corte entre s 'y 1w (M).
Sustituyendo los valores de x, y, 7 de la recta en la ecuacion del plano:
3(1+3A)+(1+A)—(1-4)=2; 3+9A+1+A-1+A=2; 11A+3=2; 1l1A=-1;

— /1:_—]
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x=1+3—]:£
1 11
Sustituyendo este valor en la ecuacion de la recta s: y=1- s =Q
11 11
11 11
Entonces M ﬁ’ﬂ’ﬁ .
11 11 11

3°) El cdlculo de Q, el simétrico de Q, podemos realizarlo de dos formas.
0+0' _
2

a) Q" serd tal que
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b)iAer?/ dArx)=d(Q,x)



ComoAer — A(I+3A41+A41-1)
CBea+1-1-2 1

de.7)= JE+P+0? I
d(A”):L N |3(1+3/1)+1+,1—(1—/1)—2|: 1
] Vi1 JII
1IA+1=1; 111=0, A=0, A(,1,])=0Q
[11A+1=1 -2

HA+1=-1; 1I11=-2; /1:7; A(1+3

5 9 I3
Solucion: Q° ﬁ’ﬁ’ﬁ .

[11A+1]=1

__2,1_,___2’]
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