Matematicas 11 Junio 2011

PROBLEMA B.2. En el espacio se dan las rectas

x=A1
riiy=1-4 ¥ si{x-1=y=2-3
z=3

Obtener razonadamente:
a) Un vector director de cada una de las rectas. (2 puntos)
b) La ecuacion del plano perpendicular a la recta r que pasa por el punto (0,1,3). (3 puntos)
c) El punto de interseccion de las rectas r y s (2 puntos) y la ecuacion del plano 7 que contiene
a estas rectas r y s (3 puntos).

Solucion:

5
a) La ecuacion de la recta r es la paramétrica, luego v.=(1,-1,0)

N
La ecuacion de la recta s es la continua, luego v, =(1,1,1)

b) ;Plano Z/w Lr y (0,1,3)ex?

- -

Como wlr — n,=v =(1,-1,0). Por lo tanto la ecuacion del plano n serd: x—y + 0.z + D = 0, operando
x—y+D=0

Como (0,1,3)exr — 0-1+D=0; D=1

Finalmente, la ecuacion del plano © es: x—y +1 =10

¢) Calculo del punto P=rNs

x=1+u
Escribamos la ecuacion paramétrica de la recta s: 3y = neR
z=34+u
A=1+u A-u=1
El punto P lo obtenemos resolviendo el sistema \1-A=u — <A+ u=1, sustituyendo el valor de n enla 1%y
3=3+u 1=0
en la 2 ecuaciones: { i . Por lo que la solucion del sistemaes /=1y u=0.

El punto P lo obtendremos sustituyendo el valor de A en la ecuacion de la recta r o el valor de u en la ecuacion
de la recta s.
Sustituyendo el valor de 1 =1 en la recta r, obtenemos P= (1,0, 3)

Cdlculo del plano © que contienea r y s. El plano © contendra al punto P y dos de sus vectores directores
seran los de las rectas r y s. Por lo tanto la ecuacion de w serd:

x=1 y z-3
1 1 0 |=0 ( 1)_1 0,0
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+(z—3)‘1 _ll‘zo — (x=D(=D)=yl+(z=3)2=0 —

-x+1-y+2z-6=0 = —-x-y+2z-5=0 — x+y-2z+5=0

Esdecir, m:x+y—-2z+5=0



