Matematicas Il Junio 2019

X—y+3=0
2Xx-z+3=0
Obtener razonadamente, escribiendo todos |os pasos del razonamiento utilizado:
a) La ecuacion del plano que contiene las rectgs. (3 puntos)
b) La recta que pasa por P = (0, — 1, 2) y cortagrehigularmente a la recta (4 puntos)
c) El valor que deben tener los parametros realgs ka para que la recta s esté contenide
enel plano 71: x — 2y + a z = b.(3 puntos)

z-2
PROBLEMA A.2. Consideramos en el espacio las recrta{ y S:Xx=y+l= >

Solucion:
a) ¢Planar?/ rysln.
Veamos la posicion relativade r y s.

X= U
X-y+3=0 {y:3+x
5 - r:iy=3+u p0O0

Ecuacién paramétrica de r,r :{

2x-z+3=0 z=-3+2X
z=-3+2Uu
X=A
Ecuaciénparamétricades,s:x:y+1:Z;2 > sy=-1+1 A00
z=2+21

Obtengamos los vectores directores de r y s.
v=(112) y v.=(112), porloque v.=v. - r/is

punto P (033)
El plano 71 que contiene a r y s lo obtendremos a partir/de -

v.directores
PP,
La ecuacion del planar,
X y-3 z-3
1 1 2 |=0 1 2—( —3)1 2+(z—3)1 1—O
7 s 7Y 0 - 0 -4
0O -4 -1

IX+y—-3-4z+12=0 - 7x+y-4z+9=0

Por lo tanto, el plano que contiene alasrectas ry s 8s/ x+y—-4z+9=0

b) ¢ Recta t?/P(0,-1, 2)t y tcorte/7a r.
De lo calculado en el apartado anterior sabemositpugenérico de r B, 3+4, 3+24) y \}r = (112)

El corte entre r y t sera el punte Pde manera quePﬁFr’ D\;r .
PP = (i, 4+ p1,1+ 21)

Como POV, — PPE, =0 - (44+p1+24){112)=0
u+4+u+2+44y=0, 64+6=0, 6H=-6, u=-1
Luego el punto de corteentre t y r es (,211)

Entonces, como larecta t buscada pasa por P0,2) vy Q(-1,2,1)- \;t =(-13 -1

Finalmente)a ecuacién de la recta pedida serg: X - L-"l = 2;2
-1 3 -1



c)¢a,b?/d/n:x—-2y+az=>b
De lo calculado en el apartado a) tenemos la emraparameétrica de s,

X=A
siy=-1+A4 A00O

z=2+2A
Sustituyendo en la ecuacién de
A=2(-1+1)+a(2+21)=Db

A+2-21+2a+2al=b
—-l+2al=b-2-2a
A(-1+2a)=b-2-2a

Para que g7z, la ecuacion debe dar 0 =0. Porlo qu -1+2a=0
b-2-2a=0
De la 12 ecuacion 2a=1_ azl
2
1

Sustituyendo en la 22 ecuaciop~2-2-==0 - b-3=0 - b=3
2

Por tanto, s/[/z para a:l y b=3.
2



