Matematicas II Junio 2021

Problema 5. Dados el punto P(1,2,3)yelplano m:3x+2y+2z+4=0, se pide:
a) Calculad la distancia del punto P al plano 7. (2 puntos)
b) Calculad el punto P~ que es el simétrico del punto P respecto del plano 7. (5 puntos)
c) Laecuacion del plano 7” que pasa por P yes paraleloa 7z (3 puntos)

Solucion:
a) Jd(P, )?
3-1+2-2+3+4
d(P,]Z')=| +2-2+ +|:14:,—]4

J3+22+12 N4

Solucion: d(P,7)=+/14 ul.

b) ;P°?/ P’ es el simétrico de P respecto de Tt
1°) Recta, r, que pasa por P y es perpendicular a 7.
punto P(1,2,3)
De la recta r conocemos: 5> o
v.director,r LT —v =n, (3,2,])
x=1+4+31
Las ecuaciones paramétricas der, r:{y=2+24 AdeR

7=3+A4

2°) Punto de corte entre r y 1w (M).
Sustituyendo los valores de x, y, z de la recta en la ecuacion del plano:
3(1+3A)+2(2+2A)+3+A+4=0
349A4+4+4A+3+A+4=0
- 14

4A+14=0 - HA=-14 > A=—"=-I

x=1+3(-1)=-2
Sustituyendo este valor en la ecuacion de la recta: |y =24 2(-])=0

7=3-1=2
Entonces M(-2,0,2).

3°) El cdlculo de P~ podemos realizarlo de dos formas.
+ P

a) P’ serd tal que =M

P+P =2M - P=2M-P=2(-2,0,2)-(1,2,3)=(-4,0,4)-(1,2,3)=
(_5:_2;1)

b);0er?/ dQ,7)=A14

BU+30)+2Q2+24) + 3+ A+4|
d(Q,7)=A+14 =14
(Q.7)=+14 — Ti7 v

BUA3D)+22+2D)+3+A+4|=14; B+9A+4+4A+3+A+4|=14
142 +14=14; 141=0, A=0; 0(123)=P
142 +14=—14; 144=-28;, A=-2; Q(-5-2,1)=P

142+ 14|=14; <

Solucion: P(-5,-2,1).



c);m?/Pen’y m/7w
Comon//mw = x:3x+2y+z+D=0
ComoPern” - 3(-5)+2(-2)+1+D=0
—-15-4+1+D=0; -18+D=0; D=18

Solucion, n:3x+2y+z+18=0



