Matematicas II Junio 2026

4.2 Un decorador desea pintar una pared rectangular de 12 metros de largo por 3 de alto. Para
ello supone que la esquina inferior izquierda de la pared corresponde al origen de
coordenadas de un plano y pinta en la pared la curva de ecuacion

f(x)= cos(%j +2.
A continuacion, el decorador colorea en rojo la parte de la pared que queda por encima de

la curva y en verde la que queda por debajo. Se pide:

4.2.1 (1.25 puntos) Dibujar la parte de la curva anterior que corresponde a la pared, detallando
los cortes con los ejes, los extremos absolutos, y la monotonia de la funcién en el
intervalo [0,12].

4.2.2 (1 punto) Calcular el area de la pared que tiene color verde y la que tiene color rojo.

4.2.3 (0.25 puntos) La parte verde se pinta usando botes de pintura capaces de cubrir 3 metros
cuadrados cada uno. ;Cudl es el minimo nimero de botes que vamos a necesitar para
pintar la parte verde?

Solucion:

4.2.1) Representar la curva f(x)= cos(%) +2 enelintervalo [0, 12 ].

Dom f(x) = K (para cualquier valor de x se pueden realizar los cdlculos indicados)

Puntos de corte con los ejes coordenados, (0, 3 )

x=0, f(O)zcos(%Oj+2=cos(0)+2=1+2=3

fix) =0, cos(%} +2=0; COS(%) =-2 sinsolucion ( —1 <cos(x)<1 )

Monotonia,
. 4 T X
X)=——sen| —
fom-Tal52)
ﬂ:0+2kﬂ'
—Zsenﬂ =0; senﬂ =0 9 ke Z— ﬂ:k?[; wx=9km, x=9k
9 9 9 T X 9
—=r+2kx

Como x debe estar en el intervalo [0, 12], si k=0, x=9.0=0; si k=1, x=9.1=9,
si k=2 x=9.2=18¢10,12]

Obtengamos la monotonia de f(x), debemos estudiar el signo de f'(x) en los intervalos:
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El signo de f{(x) es: | | |

f(x) es decrecienteen (0,9 ) y crecienteen (9,12 ); en x =9 habrd un minimo.



Calculemos el minimo y los valores de la funcion en los extremos. Ya hemos obtenido (0, 3 )
x=9, f(9)=cos(%'9)+2:cos(7z')+2=—]+2=], (9, 1) minimo

x=12, f(0)=COS(”'9]2)+2=COS(7ZT‘4)+2=—§+2=§=1/5, (12,175)

En (0, 3 ) tiene un mdaximo absoluto y en (9, 1 ) un minimo absoluto.

La representacion grdfica es:

4.2.2) Calcular el drea de la pared que tiene color verde y la que tiene color rojo.

El decorador colorea en rojo la parte de la pared que queda por encima de la curva y en verde la que queda
por debajo.

La pared queda:

Area de la pared (rectdngulo) Ag=12.3 =36 m’

Area pintada de verde:
la obtenemos mediante la siguiente integral,

12
.[12 Cos(ﬂj+2 dx = gsin(ﬂj+2x = gsin(”'12)+2-]2 — gsin(”—oj+2-0 =
0 9 T 9 ) T 9 T 9

_ {2 (#} 24}0 = 24—ﬁ = 21’5190

T 27

Area pintada de rojo: 36 —21°5190 = 1474810

Solucion: el drea de la pared pintada de verde mide 21°5190 m’ y la pintada de rojo 14°4810 m’.

4.2.3) La parte verde se pinta usando botes de pintura capaces de cubrir 3 metros cuadrados cada uno. ;Cudl
es el minimo niimero de botes que vamos a necesitar para pintar la parte verde?

21I'5190 — 7173

Necesitamos

Solucion: se necesitan, como minimo, 8 botes de pintura verde.



