Matematicas 11 Septiembre 2012
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PROBLEMA B.1. Se dan las matrices A= ( ] ], U :( ] y B, donde B es una

1 0 1

matriz de dos filas y dos columnas que no tiene ningun elemento nulo y que verifica la relacion
B=-7B+U.
Obtener razonadamente:
a) Los nimerosreales a y b talesque A°=aA + b U. (4 puntos).
b) Los nimeros reales p y ¢ talesque B’ =p B+ q U (2 puntos), justificando que la
matriz B tiene inversa (2 puntos).
c¢) Obtener los valoresde x e y paralos que se verificaque B’ =xB +y U (2 puntos).

Solucion:

a)
, (1 —=1\(1 -1 0 -2
A = =
1 1 )\1 1 2 0
5 0 -2 1 -1 1 0
Buscamos a y b tales que A" =a A + b U, luego: 5 =a +b o 1) efectuando

operaciones,

0 -2 a+b -—a
= que da lugar al siguiente sistema de ecuaciones: , en el que la 1*y 4°
2 0 a a+b 2

a+b=0
g : . : a+b=0 .
ecuacion son iguales, asi como la 2y 3% por lo que queda reducido a , sustituyendo el valor de
a=

a enla 1°ecuacion: 2+b=0; b=-2.

Los valoresde a y b buscados son {Z

b) Como B=-7B+U (en donde U es la matriz identidad de orden 2)
B°+7B=U
B(B+7U)=U, porlo tanto la matriz B tiene inversa quees B+ 7 U

Obtengamos p y q / B! =pB+qU
Sabemos que B' =B+ 7U, porloque p=1y q=7

c) Como B =-7B+U
B =B .B=(-7B+U).B=-7B +B=-7(-7B+U)+B=49B-7U+B=50B-7U
Como buscamos x ey/B3:xB+yU, serd:
S0B-7U=xB+yU, porlotanto x=50 e y=-7



